OLIMPIADA DE MATEMATICA A SATELOR DIN ROMANIA
BAREM CORECTARE — ETAPA JUDETEANA

CLASA a Vl-a 7.03.2025

Problema 1. (7 puncte)

n n
Se considerda numarul A = (1 + 1 + ! ! ) . 2026 nenN”.

1+2 14243 1+2+-+2025 2n '
a) Aratati ca A este numar natural.

b) Pentru n cel mai mic numar natural prim de doua cifre distincte aflati numarul
divizorilor naturali ai lui A.

Solutie:
n
1 1 1 2026™
a) A= <E+E+E+”'+ 2025.2026> . o e s (2p)
2 2 2 2
_oyn L (11 \™ 2026" o\ (2025\" 2026" _ n
A= (1-0=) =@ (o) o =2025" .2p)
D) A = 202513 = (3%:52)13 = 352526 e .(2p)
decinrdivinatai lui A este 53 - 27 = 143 1.....ooooiiiieeeeeeeeeeeee e .(1p)

Problema 2. (7 puncte)

Se considerd multimea B = {x € Z|x = a®? + b?,a,b € Z}.
a) Aratati ca 170 € B.

b) Aratatica 71 ¢ B.

c) Verificati daca 2025 € B.

Solutie:
a) 170 =132+ 1%,13 € Z,1 € Z,170 € B (orice alti varianti corecti se puncteazi) ............ (2p)
b) Presupunem cd 71 € B, atunci existd a, b € Z astfel incat a? + b% = 71................. .(1p)

Unul dintre a si b este par

a? |0 4 16 |36 |64 |1 9 25 |49
p? |71 |67 |55 |35 |7 70 |62 |46 |22
Observam ca b & Z, contradictie. AtUnci 71 & B......coveevveeveeeieieceeeeeieeeeee e .(2p)

c) 2025 =36%+27%,36 € Z,27 € Z,2025 € B (orice alti varianti corecti se puncteazi)....(2])

.-Binele ce-l1 faci la oarecine, ti-1 intoarce vremea care vine”’

Anton Pann
Felicitari!



Problema 3. (7 puncte)

Numerele a, b, ¢ reprezinta masurile in grade a trei unghiuri adiacente in aceasta ordine.
Stiind ca a s1 b sunt invers proportionale cu 0,5 si 0,(3), b si ¢ sunt direct proportionale cu
0,25 si 0,(3), iar ¢ reprezinta 40% din suplementul lui a, aflati masura unghiului determinat de
bisectoarele unghiurilor a si b.

Solutie

@ 2= b 2,4 D =37 C oo .(2p)
a =?,c =% ....................................................................................................................... (2p)
@ = 30° D = 452 C = 60° coooreveoeeeeeeeeeeeeeseeeeeeeeeeeeseesee e s s et eee s eeeen (2p)
24 2= 15°4 22°30" = 37°30 oot (1p)

Problema 4. (7 puncte)

Fie segmentul AB si E mijlocul sau. Se considera AD L AB,BC L AB, D si C de o parte
si de alta a dreptei AB astfel incat xADE = «BCE. Demonstrati ca:

a) DE = CE.
b) D,E,C sunt coliniare.
c) BD = AC.

SOIUtIEIDESEN CORECT ...ttt sttt b .(1p)
a) ADAE = ACBE(L.U.U.)(AE = EB,<ADE = 4BCE,<DAE = «CBE),deci DE = CE .......... .(2p)
b) ADAE = ACBE = <DEA = «CEB, (opuse la varf), atunci D, E, C sunt coliniare............... (2p)

¢) ADAE = ACBE = DA = CB
ADAB = ACBA(L.U.L.):AD = BC,AB = AB,<DAB = «<CBA=>BD = AC ......ccccceuue.... (2p)



